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HO VA TEN: . NGAY NOC: .o

Cau 1. Cho hai s6 x,y >0 thoa man diéu kién 2xy—4=x+Yy.

N S AR 1.1
Tim gia tri nho nhat cua bicu thirc A =Xy +—+—-.
Xy

Cau 2. Cho cac s6 thyc duong x, y théa man xy > 2020x + 2021y .
Chiing minh rang: X +y > (v2020 ++/2021)?.
Cau 3. Cho ba s6 thuc x, y, zthéaman: x>1,y>1z>1 va x* +2y? +3z°> =30.
Tim gi4 tri nho nhat caa biéu thac P=x+y+z.
CAu 4. Cho a, b, ¢ 1a do dai ba canh ctia mot tam giac ¢ chu vi bang 2 . Tim gia tri nho nhat caa biéu
thirc P =4(a®+b° +c)+15abc .
Cau 5. Cho x, y, z la cac sb thuc duong va thoa man diéu kién x+y+z=xyz.
1 N 1 N 1 .
1+ X2 \/l+ y2 1472

Cau 6. Cho x, y la c4c s6 duong théa mén: xy =1 .

Tim gia tri I6n nhat cua biéu thiuc P =

Tim gia tri nho nhét cua biéu thirc: M = (x+y +1) (x? +y2)+i.
X+y
A oz A , s 1 2_9
Céu 7. Cho cac so thuc duong x, y thoa mén x +y > 3. Chirng minh rang x+y+2—+—2§
Xy

Cau 8. Cho x>0,y >0 vathoaman x+y <1. Tim gié tri nhd nhat cua biéu thuc

A=—— +£+4xy.
X2 +y?  xy
Cau 9. Cho hai s6 duong x, y thoa man x e Tim gia tri nho nhat caa biéu thuc: P = 20x , 202ly
y X

Cau 10. Tim cac cap sé x,y thoa man x* +y? = (x+y)(&+ﬁ—1) Voi X >%,y > % .

Cau 11. Cho a, b, ¢ la c4c sé khong &m thoa man dong thoi:

Ja++/b++/c =3 va \[(a+2b)(a+2c) +/(b+2a)(b+2c) +f(c+2a)(c+2b) =3.

Tinh gia tri cua bidu thac: M = (24/a +3vb —44c)?.

2
Céau 12. Chung minh (1+ 2x)(1+2l](1+ i} >81 vai X,y >0.
X

N
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HO VA TEN: . NGAY NOC: .o
CAu 1. Cho nira duodng tron tdm O ban kinh R, duong kinh AB. Ké céc tiép tuyén Ax , By cuing phia
V6i nira duong tron ddi voi AB. Tirdiém M trén nira duong tron ke tiép tuyén thi ba véi duong tron,
tiép tuyén ndy cit Ax va By lan luottai C va D.

a) Chttng minh: OC L. AM va AM//OD;

b) Chung minh: AC-BD =R?;

¢) Chitng minh: AB la tiép tuyén duong tron duong kinh CD;

d) Goi K 1a giao diém cua AD va BC. Ching minh MK L AB;

e) Tim vi tri diém M sao cho dién tich t& gidc ACDB nhé nht.

CAu 2. Cho hai duong tron (O;R) va (O'; r) tiép xuc ngoai tai A . V& tiép tuyén chung ngoai DE , véi
D thugc (0) va E thugc (O'). ke tiép tuyén chung trong tai A cat DE tai I. Goi M 1a giao diém ciia
Ol va AD,N 1a giao diém cua O'l va AE.

a) Chung minh AADE vuong;

b) T giac AMIN la hinh gi ? vi sao ?

c¢) Chiang minh h¢ thic: IM.OI =IN .10

d) Chtng minh OO 14 tiép tuyén cua duong tron c6 duong kinh 1a DE;

e) Tinh d6 dai DE biét ring OA =5cm,0'A=3,2cm;

f) Ching minh DE 14 tiép tuyén caa duong tron duong kinh OO’

g) Chang minh DE* =4Rr.

Cau 3. O mot cai thang dai 3m nguoi ta ghi: "Dé dam bao an toan khi dung thang, phai dit thang nay
tao v&i mat dat mot goc co do 16n tir 60° dén 70° . Po goc thi khé hon do do dai. Vay hdy cho biét: Khi
ding thang d6, chan thang phai dat cach twong khoang bao nhiéu mét dé d¢am bao an toan?

Cau 4. Cho ntra duodng tron (O) duong kinh AB = 2R va day cung AC=R. Goi K 1a trung diém cua
day cung BC. Tur diém B V& tiép tuyén Bx cua duong tron (O) , tia Bx cit tia OK tai diém D .

1) Tinh sin BAC.

2) Chtng minh DC 14 tiép tuyén cua duong tron (O) .

3) V& doan thang CH vuéng goc véi dudng kinh AB tai diém H , goi I 1a trung diém cua doan thang CH.
Tiép tuyén tai A cua duong tron (O) cat tia Bl tai diém E . Ching minh ba diém E, C, D thang hang.
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CAu 5. Cho nira dudng tron (O;R), dudng kinh AB. Trén nira mit phang bd AB chira ntra dudng tron,
ke tiép tuyén Bx vai (O). Piém M di dong trén tia Bx, AM cit (O) tai diém N(N = A). Goi E a
trung diém cua doan AN.

a) Ching minh cac diém E,O,B,M cling thuéc mot duong tron.

b) Tiép tuyén cua duong tron (O) tai N cét tia OF tai K vacat MB tai D.

Chtring minh KA 1a tiép tuyén caa duong tron (O)

c) Tia OD cit (O) tai |.Chang minh | 1a tim duong tron noi tiép ADNB.

Cau 6. Cho duong tron (O;R) va mot diém A sao cho OA = 2R, V& céc tiép tuyén AB, AC Vi
(O:R),B va C la céc tiép diém. V& duong kinh BOD.

a) Chung minh 4 diém A, B, O, C ciing thuoc mot duong tron.

b) Ching minh DC//OA.

¢) Puong trung truc cia BD cat AC va CD lan luot tai S va E. Ching minh rang OCEA 4 hinh thang
can.

d) Goi I 1a giao diém cua doan OA va (0),K la giao diém cuatia SI va AB. Tinhtheo R dién tich tir
gidc AKOS.

Cau 7. Cho diém C thugc duong tron (O) , duong kinh AB, (AC < BC). Goi H 1 trung diém BC.
Tiép tuyén tai B cua duong tron (O) cit tia OH tai D .

a) Chung minh rang: DH. DO = DB?;

b) Chang minh DC la tiép tuyén cua duong tron (O) ;

¢) buong thang AD cat dudng tron (O) tai E. Goi M 1a trung diém AE . Chang minh bén diém
D,B,M,C cung thuoc mot dwong tron.

Cau 8. Cho doan thang AB va mot diém C nam giita A, B . Nguoi ta ké trén nira mat phang by AB
hai tia Ax va By vudng goc véi AB vatréntia Ax ldy motdiém 1. Tia vudng goc voi Cl tai C
cittia By tai K . Puong tron duong kinh IC cat IK tai P .

a. Chiing minh tr giac CPKB nai tiép duoc .

b. Chitng minh AlL.BK = AC.CB

c. Ching minh tam gidc APB vubng

d. Giasir A,B, | ¢b dinh. Hiy xé4c dinh vi tri ciia diém C sao cho dién tich hinh thang vuéng ABKI

I6n nhat.
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