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BOI DUO'NG NANG LUFC TOAN 9
HAM SO BAC HAI y = ax* VA PO THI
Tai liéu 160 hoc zoom 9 — Nén tang chuvén - 18h - 21h15 - T6i thit 6 — 23/26 Nguvén Héng

HO VA TEN: .o NGAY NOC: .o
HAM SO BAC HAI y=ax?> VA PO THI

e Ham s6 bac hai y =ax* (a=0,a goi 1a hé s goc) cé dd thi ludn di qua diém O(0;0), nhan Oy lam

truc d6i xung.

+) Khi a>0 thi d thi ham s6 ndm trén truc hoanh, c6 bé 16m quay lén trén va dicm O(0;0) 1a diem

cuc tiéu (thap nhat).

Ham s6 nghich bién khi x <0 va dong bién khi x >0.
+) Khi a <0 thi d6 thi ham s nam duéi truc hoanh c6 bé 16m quay xuéng dudi va diém O(0;0) 1a diém
cuc dai (cao nhat).

Ham s6 dong bién khi x <0 va nghich bién khi x >0.

e Céch v&: Vi do thi ham s6 y=ax’ (a=0) Iudn qua géc toa d va nhan Oy lam tryc déi xing nén khi

V& ta chi can tim mot sé diém bén phai truc Oy va lay cac diém ddi xang véi chiing qua Oy .

VD1. V& d6 thi ham s y =%x2 .

VD2. V& d6 thi ham so y = (x)= —%xz , khdng tinh céc gia tri ham sé hdy so sanh

f(-4),f(-2,5)?
SU TUONG GIAO GIUA PUONG THANG VA PARABOL

Xét dwong thang: (d):y=bx+c vaparabol (P):y=ax’ (a=0). Sb giao diém cua duong thang (d) va
(P) la s6 nghiém ciia phuong trinh hoanh d¢ giao diém
ax’ =bx+c < ax’ —bx—c=0.(*)

e Phuong trinh (*) ¢ hai nghiém phan biét: A >0 thi (d) cat (P) tai hai diém phan biét.

A=)
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e Phuong trinh (*) c6 nghiém kép: A=0 thi (d) tiép xtic (P).

A=10

e Phuong trinh (*) v6 nghiém: A <0 thi (d) khéng cat (P)

M)

I. CAC DANG BAI VA Vi DU MINH HOA.

Dang 1. X4c dinh s6 giao diém ciia dwdng thing (d):y =mx-+n (1) va parabol
(P):y=ax’ (a=0)(2), tim toa d} giao diém.

Phwong phap:

Xét phuong trinh hoanh d¢ giao diém ax® =mx+n < ax* —mx—n=0.(*)

e Néu: A>0 thi (*) c6 hai nghiém hay (d) cét (P) tai hai diém A,B. Giai phuong trinh (*) ¢6
Xa;Xg, thay vao (1) hoac (2) ¢6 y,,Ys-

e Néu: A=0 thi (*) c6 nghiém kép hay (d) tiép xtc (P) tai diém M . Gidi phuong trinh (*) ¢6 X,,,
thay vao (1) hodc (2) c6 y,,.

e Néu: A<O thi (*) vd nghiém hay (d) khong cit (P).

Cau 1. Cho parabol (P):y = %xz va duong thang (d):y = %x ~1.

Tim s6 giao diém cua (P) va (d) vatoa do giao diém.

Cau 2. Cho parabol (P):y=x? va duong thang (d):y=2(m+3)x—m?+3.

Tim m dé (d) tiép xtc (P), khi d6 tim toa do tiép diem.
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Dang 2. Tim tham sé dé dwong thing (d):y=mx+n va parabol (P):y=ax* (a=0)cét nhau tai
hai diém phan bigt A;B théa man biéu thirc d6i ximg ddi véi X ,; X, .

Phuong phap: Xét phuong trinh hoanh d¢ giao diém ax® —mx—n=0.(*)

* Bugc 1:(d) cit (P) tai2 diém phan biét khi (*) c6 2 nghiém phén biét hay A>0.

e Bu6c 2: Bién doi biéu thic d6i ximg ddi véi x,; X, dé biéu thirc d6 ¢6 chira X, + X5 VA X,.X5 , sau
d6 ap dung dinh i Vi-ét va giai ra tham so.

Cha y:

+ Giai ra tham sd phai két hop diéu kién trong Buéc 1.

+ Mot s kién thuc &p dung:

e Hai diém A, B nam ciing mot phia véi truc Oy khi x,; X, cung diu: x,.x; >0.
+ Hai diém A, B nam bén tréi truc Oy khi x,;X, cing am: X,.Xg >0;X, + X5 <0 .
+ Hai diém A,B nam bén phai truc Oy khi X ;X cling duong: X,.Xg >0;X, +Xg >0 .

e Hai diém A, B nam khac phia véi truc Oy khi x,;x, trai dau: x,.x, <0.

Cau 3. Trong mit phang toa d6 Oxy cho

2

Parabol (P):y:%vé dudng thang (d):y =—mx+3-m (mIa tham so).

Chimg minh duong thang (d) ludn cét parabol (P) tai hai diém phan biét A, B. Goi X,,X, lan luot 1a
hoanh d6 cua hai diém A,B. Tim m dé x? + x5 = 2x,x, +20.

Cau 4. Cho parabol (P):y=x? va dudng thang (d):y=2(m-1)x—2m+5. Tim m dé (d) cit (P) tai
hai diém phan biét c6 hoanh d6 x,,x, sao cho x’ +x2 nho nhat.

Cau 5. Cho parabol (P):y=-x? va duong thang (d):y=mx-1.

a) Ching minh (d) ludn cét (P) tai 2 diém phan biét A,B thudc hai phia cia Oy .

b) Ching minh |x, —Xg|>2.

c) Gidi str X, < Xg, tim m dé |x,|>|xg|.

Cau 6. Cho parabol (P):y=x* va duong thang (d):y=mx-m—-2. Tim m d¢ (d) va (P) cit nhau tai
2 diém phan biét c6 hoanh d6 X,,X, théa man M= |x,|+|x,|=5.

Dang 3. Tim tham sé dé dwong thing (d):y=mx-+n va parabol (P):y =ax® (a=0)cit nhau tai
hai diém phan bigt A;B théa man biéu thirc khong ddi xing ddi véi X ;X .

Phuong phép: Xét phuong trinh hoanh d¢ giao diém ax® —mx—n=0.(*)
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e Buréc 1:(d) cit (P) tai2 diém phan biét khi (*) c6 2 nghiém phan biét hay A>0.

e Budc 2: Ap dung dinh If Vi-ét va két hop diéu kién dé bai ta giai ra cac nghiém hay dwa vao tinh chat
cac nghiém, tir d6 tinh dwoc m hay diéu kién caa m. Cha y: Béi chiéu diéu kién A > 0.

Cau 7. Cho parabol (P):y=x’ va (d):y=6-5mx. V&i gia tri nao cua m thi (d) cét (P) tai hai diém
c6 hoanh do lan luot 1a x;x, thoa man diéu kién x, +2x, =17

Cau 8. Cho parabol (P):y=x’ va duong thang (d):y=-2(m — 2)x +m?. Tim m dé (d) cat (P) tai
hai diém phan biét (x,;y, );(X,;Y,) Véi X, <X, , théa man |x,|—|x,|=6.

Cau 9.Trong mat phang toa do Oxy cho duong thang (d):y=(m+2)x+3 va

parabol (P):y=x>. Tim tat ca céc gia trj cha m dé (d) cét (P) tai hai diém phan biét c6 cac hoanh d¢
la cac s6 nguyeén.

Cau 10. Cho Parabol (P):y=x’ va duong thang (d):y=10mx—9m. Tim c4c gia tri cia tham s6 m dé
(d) cét (P) tai hai diém phan biét c6 hoanh d6 x,,X, théa méan diéu kién

x; —(10m—-1)x, +9m—9x, =0.

Dang 4. Tim tham sé dé dwong thing (d):y=mx-+n va parabol (P):y =ax* (a=0)cit nhau tai
hai diém phan bigt A;B théa man biéu thirc c6 chira y,, Y, .

Phuong phép: Xét phuong trinh hoanh d¢ giao diém ax® —mx—n=0.(*)

e Buéc 1: (d) cét (P) tai 2 diém phan biét khi (*) c¢6 2 nghiém phan biét hay A >0.

e Buéc 2: Tinh y,,y, theo x,,x, theo mot trong hai cich: Theo phuong trinh ciia dudng thang (d)
hoac theo phwong trinh cua parabol (P).

Sau d6 bai toan quy vé biéu thuc chia x,, X va cach giai gidng Dang 2 hay Dang 3.

Cau 11. Cho parabol (P):y=x? va duong thang (d):y =mx+m-1. Tim m dé (d) cét (P) tai hai
diém phan biét A(x;;y;),B(X,,Y,) sao cho y, +y, + XX, =5.
Dang 5. Bai toan c6 yéu to hinh hoc (4 dai doan thang, dién
tich tam giac,...)

e Khoang cach giira hai diém A(X,;y,) va B(Xg;Ys):

lya = yg|

Tir d6 thi, 4p dung dinh 1y pitago ta co

wl P

AB:\/(XA_XB)2+(VA_VB)2 : ) N———

|r4 — zgl
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Cau 12. Buong thang (d):y=-3x+4 cat parabol (P):y=x’ tai A,B.

a) Tim toa d6 diém C thudc cung AB cua parabol (P) sao cho dién tich tam giac ABC I6n nhat.
b) Cho diém D(3;0), tim toa do diém E (P) sao cho d dai DE ngén nhat.

Cau 13. Goi A,B la giao cua parabol (P):y=x? va dudng thang (d):y =mx+3.

a) Tim m d& AB ngan nhit.

b) Tinh dién tich tam gidc OAB theo m.
¢) Tim m dé tam giac OAB vudng tai O.
1. BAI TAP VAN DUNG

Cau 14. Cho parabol (P):y:%x2 va duong thang (d):y = mx—%m2 +m+1. Tim cac gia tri cia m dé

(d) cét (P) tai hai diém phan biét c6 hoanh do X;;X, sao cho [x, —X,|=2.
Cau 15. Trong mat phang toa do OXy cho duong thang (d):y =3x-+m?” —1 va parabol
(P):y=x?.Goi X,;X, 1a hoanh d giao diém cua (d) va (P).
Tim m dé (x, +1)(x, +1)=1.
Cau 16. Trén mit phang toa do Oxy cho duong thang (d):y=-x+6 va parabol (P):y =x*
a) Tim toa do c4c giao diém cua (d) va (P).
b) Goi A, B 1a hai giao diém cua (d) va (P), tinh dién tich tam gidc OAB.
Cau 17. Cho duong thang (d):y=2(m-1)x—m-5 va parabol (P):y=x*. Tim m dé (d) cat (P) tai
hai diém phan biét c6 hoanh do X, X, 1a d§ dai hai canh cua tam giac vuong c6 duong chéo la \/E
Cau 18. Trong m4t phang toa d6 Oxy, cho parabol (P):y =—x?.
1) V& parabol (P) .
2) Xéc dinh toa d¢ c4c giao diém A,B cia duong thang (d):y=-x—2 va (P). Tim toa diém M trén
(P) sao cho tam gidc MAB cén tai M.
BAI TAP TONG HQP
Cau 19. Trong mit phang toa do OXy, cho duong thang (d):y =mx+5.

a) Chimng minh duong thang (d) luén di qua diém A(0;5) véi moi gid tri cua m.
b) Tim tat ca cac gid tri cia m dé duong thang (d) cét parabol (P):y =X’ tai hai diém phan biét c6 hoanh

do lan Tuot 12 x;, X, (V&i X, <X,) sa0 cho [X,|>|x,|.
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Cau 20. Cho duong thing A:y=(m — 1)x+m? -4 (m la tham sb khac 1).

a) Tim m dé duong thang A song song véi duong thang (d):y =2x+5.

b) Goi A,B lan luot 14 giao diém cia A véi truc Ox va Oy. Xac dinh toa d6 diém A,B vatim m dé
30A=0B.

Cau 21. Cho parabol (P):y=2x’ va duong thang (d):y=-2mx-m?+2.

Tim m dé (d) cat (P) tai 2 diém phan biét c6 hoanh d¢ giao diém x,, X, théa mén
A=|2x,X, + X, +X, —4| dat gid tri I6n nhat.

Cau 22. Cho parabol (P):y=x?va dudng thang (d):y=(2m+5)x—2m-1, m la tham so.
a) Tim m dé duong thang (d) cét (P) tai hai diém phan biét ndm & bén phai tryc tung.

b) Tim céc gia tri cia m dé duong thang (d) cat (P) tai hai diém phan biét ¢ hoanh

do X,,X, sao cho bidu thic P :‘\/x_l—\/g‘ dat gi4 tri nhé nhét.

2

Cau 23. Trong mat phang toa o Oxy cho parabol (P):y = X? va duong thang (d):y=-mx-+3-m.

a) Tim toa do diém M thudc parabol (P) biétdiém M c6 hoanh d¢ bang 4.

b) Chimg minh duong thang (d) ludn cét parabol (P) tai hai diém phan biét A, B.Goi x,, X, lan luot Ia
hoanh d6 cua hai diém A,B. Tim m dé x? +x3 = 2x,x, +20.

Cau 24. Trong mit phang toa do Oxy cho duong thang (d):y =2mx—m?+1 va

parabol (P):y=x".

a) Ching minh (d) ludn cét (P) tai hai diém phén biét.

b) Tim tat ca cac gia tri cha m dé (d) cét (P) tai hai diém phan biét c6 hoanh do x,,X,théa man

1 1 2
—+—= +1.
Xl X2 X1X2

R . , 1 . . )
Cau 25. V& d6 thi cua cac hamsé y = _EXZ va y =X—4 trén cung mot mat phang toa do. Goi A va B
la cac giao diém cua d thi hai ham sé trén. Tinh ban kinh cia dudng tron ngoai tiép tam giac OAB, Véi
O la géc toa d6 (don vi do trén cac truc toa do la centimét).
Cau 26. Cho ham s6 y=(m-4)x+m-+4, (m [a tham sd).

a) Tim m dé ham s da cho 1a ham s6 bac nhat dong bién trén R.
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b) Chimng minh réng véi moi gid tri cia m thi do thi ham sé da cho ludn cét parabol (P):y=x? tai hai
diém phan biét. Goi X, X, la hoanh do céc giao diém, tim m sao cho x, (x, —1)+X, (x, —1)=18.

c) Goi do thi ham sé da cho la duong thang (d). Ching minh khoang céch tir diém O(0;0) dén (d)
khong 16n hon +/65.

Cau 27. Trong mat phang Oxy cho parabol (P):y = %xz.

a) Ve do thi (P).

b) Trén (P) lay diém A c6 hoanh do x, =—-2. Tim toa do diém M trén tryc Ox sao cho
IMA - MB dat gi4 tri I6n nhat, bict rang B(L1).

Cau 28. Cho Parabol (P):y=x* va duong thang (d):y=(m-1)x+m+4.

a) Voi m=2, tim toa d¢ giao diém cua (d) va (P).

b) Tim m dé (d) cét (P) tai hai diém ndm vé hai phia cua truc tung.

Cau 29. Cho parabol (P):y = %szé dudng thang (d):y =-x+m(x la an, m la tham so)

a) Tim toa do giao diém cua parabol (P) véi dudng thang (d) khi m=4.

b) Tim tat ca cac gia tri cia tham s6 m dé duong thang (d) cét parabol (P) tai hai diém phan biét
A(X,Y;),B(X,,y,) théaman x;x, +Yy,y, =5.

Cau 30. Cho parabol (P):y =—x? va duong thang (d):y =2mx—1 véi m |a tham so.

a) Tim toa do giao diem cua (d) va (P) khi m=1.

b) Ching minh rang véi moi gid tri cua m, (d) ludn cét (P) tai hai diém phan biét A,B. Goi y,,y, la

tung d¢ cia A,B. Tim m sao cho [y; —y3|=3+5.
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BOI DUONG NANG LUC TOAN 9
ON TAP TONG HOP

HO VA TN i NQAY NOC: ..o
Bai 1. Cho dudng tron (O;R) dudng kinh AB. Goi (d) 1 tiép tuyén cua (O) tai A, M la diém chuyén dong
trén (d), BM cit (O) tai C. Tim tap hop cac diém N la trung diém BC.

Bai 2. Cho ntra dudng tron (O;R) duong kinh AB. CD la day cung chuyén dong trén nira duong tron sao
cho CD = Rv2, AC cit BD tai M. Tim tap hop diém M.

Bai 3. Cho goc vudng xOy, diém A ¢ dinh nam trong goc xOy. Mot goc vudng quay xung quanh dinh A
cit cac tia Ox & B, Oy & C. Tim tap hop cac trung diém M cua doan thang BC.

Bai 4. Cho géc vudng xOy cé dinh, diém A cb dinh trén tia Ox, diém B cb dinh trén tia Oy. V& tam giac
déu ABC (C va O khac phia d6i véi duong thang AB). Tim tap hop trung diém M cia BC.

Bai 5. Cho dudng tron (O ; R) duong kinh AB. V& day AC rdi kéo dai mot doan CM = CA. Goi N la giao
diém ciia BC va OM. Hoi khi day AC quay quanh A thi :

a. Diém M di dong trén duong nao?

b. Piém N di dong trén dudng nao?

Bai 6. Cho doan thang AB =6cm cb dinh, M 1a diém chuyén déng sao cho % = % M di dong trén duong
nao?

Cau 7. Cho ntra dudng tron (O) dudng kinh AB. Am Ia tiép tuyén cua nira duong tron (O), C 1a diém
chuyén dong trén nia dudng tron (0), tiép tuyén véi duong tron (O) qua C cat Am tai D. Tim tap hop céc

tam duong tron ngoai tiép tam giac ADC.
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