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1. Giải hệ phương trình đối xứng loại 2 

+ Hệ pt đối xứng loại 2 là hệ 2 phương trình mà khi ta thay x bởi y , y bởi x thì phương trình trên trở 

thành phương trình dưới và ngược lại. 

+ VD: Giải hệ 
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PP giải: Trừ tương ứng, được phương trình tích có dạng ( ) ( )x y .f x, y 0− = . 

Giải y theo x, thế vào một trong hai phương trình ban đầu ta tìm được nghiệm. 

Câu 1. Giải hệ 
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Câu 2. Giải hệ 
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Câu 3. Giải hệ 
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Câu 4. Giải hệ 
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Câu 5. Giải hệ 
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Câu 6. Giải các hệ  
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2. Ứng dụng hệ đối xứng loại hai:  

Giải phương trình dạng 
n nx b a ax b+ = −  bằng cách đặt ẩn phụ đưa về hệ đối xứng loại hai. 

PP: Đặt ny ax b= − , ta có hệ: 
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x b ay

y b ax
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Câu 7. Giải phương trình  

a) 
2x 4 3 3x 4− = +   b) 3 3x 1 2 2x 1+ = −  

Câu 8. Giải phương trình 
24x 4x 3 2 4x 6+ − = +  
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Câu 1. Cho đường tròn  có hai đường kính và  vuông góc với nhau. Một điểm  di 

động trên cung nhỏ ,  cắt  tại  và tia  cắt  tại . 

a) Chứng minh . 

b) Kẻ  vuông góc với  tại . Chứng minh tứ giác  nội tiếp đường tròn.           

c) Gọi  là hình chiếu của  trên . Chứng minh  và  là tâm đường tròn nội tiếp  

Câu 2. Cho tam giác  vuông tại , biết . Lấy điểm  thuộc cạnh . Vẽ đường 

tròn  đường kính  cắt  tại ,  cắt  tại ,  cắt  tại ,  cắt  tại 

. 

a) Chứng minh tứ giác  nội tiếp. 

b) Chứng minh  và  cách đều ba cạnh của tam giác . 

c) Lấy  đối xứng với  qua , lấy điểm  đối xứng với  qua . Tìm vị trí của  để đường tròn 

ngoại tiếp tam giác  có bán kính nhỏ nhất.  

Câu 3. Cho đường tròn tâm  và một dây cung  không đi qua tâm. Từ điểm chính giữa  của cung 

lớn  kẻ đường kính , cắt dây tại . Gọi  là một điểm bất kì trên cung lớn cắt  

tại  cắt  tại . 

a) Chứng minh tứ giác  là tứ giác nội tiếp 

b) Chứng minh .  

c) Gọi  là giao điểm của đường tròn tâm  và đoạn thẳng . Chứng minh  đồng qui. 

d) Xác định vị trí của điểm  trên cung lớn  để tích  đạt giá trị lớn nhất. 

Câu 4. Cho đường tròn tâm O, bán kính R. Từ một điểm M ở ngoài đường tròn, kẻ hai tiếp tuyến MA và 

MB với đường tròn (A, B là các tiếp điểm). Qua A, kẻ đường thẳng song song với MO cắt đường tròn tại 

E (E khác A), đường thẳng ME cắt đường tròn tại F (F khác E), đường thẳng AF cắt MO tại N, H là giao 

điểm của MO và AB.  

a) Chứng minh: Tứ giác MAOB nội tiếp đường tròn. 

b) Chứng minh: MN2 = NF.NA và MN = NH. 

c) Chứng minh: 
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Câu 5. Cho điểm M nằm bên ngoài đường tròn ( )O;R . Từ điểm M kẻ hai tiếp tuyến MA,MB với đường 

tròn đó (A, B là tiếp điểm). Qua điểm A kẻ đường thẳng song song với MB cắt đường tròn ( )O;R  tại C. 

Nối MC cắt đường tròn ( )O;R tại D. Tia AD cắt MB tại E. 

a) Chứng minh MAOB là tứ giác nội tiếp. 

b) Chứng minh EM EB= . 

c) Xác định vị trí của điểm M để BD MA⊥ . 

Câu 6. Cho nửa đường tròn ( )O;R  đường kính AB. Một điểm M cố định thuộc đoạn thẳng OB (M khác 

B và O). Đường thẳng d vuông góc với AB tại M cắt nửa đường tròn đã cho tại N. Trên cung NB lấy điểm 

E bất kì (E khác N và B). Tia BE cắt đường thẳng d tại C, đường thẳng AC cắt nửa đường tròn tại D. Gọi 

H là giao điểm của AE và đường thẳng d. 

a) Chứng minh tứ giác BMHE nội tiếp được đường tròn. 

b) Chứng minh 3 điểm B, H, D thẳng hàng. 

c) Tính giá trị của biểu thức 
2BN AD.AC+  theo R. 

d) Đường tròn ngoại tiếp tam giác AHC cắt AB tại K. chứng minh rằng khi E di động trên cung NB thì độ 

dài đoạn thẳng BK không đổi. 
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