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BOI DUONG NANG LU’C TOAN 11
PHEP QUAY
Tai liéu 16p hoc 11A1 - 18h - 21h15 - T48i thit ndm - 23/26 Nguyén Hong

Ho va tén............ Ngay hoc:
1. Dinh nghia

+) Trong mit phang cho diém O ¢ dinh va goc lugng gidc a khong d6i. Phép bién hinh bién mdi diém

M thanh diém M’ sao cho OM =OM' va (OM,O0M'")=a dugce goi 1a phép quay tim O goc quay o
+) Ki hiéu: Q(O’a) (O latam quay, o la géc quay lugng giac). >

N g e [OM =OM

=M'& .
) Q(O,a)( ) (OM’,OM)=6¥

g 1

Nhén xét: 0 ' M

+) Chiéu dwong ciia phép quay 1a chiéu duong ctia duong tron lugng giac (chiéu kim dong ho).
+) Véi k € Z ta luon co:

Q(O,Zkﬂ) 1a phep déng nhat;

Q( 0. 2k41)a) 1a phép d6i xtng tam.

2. Tinh chat:

Tinh chit 1:

Phép quay bao toan khoang cach gitra hai diém bt ki.

Tinh chit 2:

Phép quay bién doan thing thanh doan thang bang né, bién duong thing thanh duong thang, bién dudng

tron thanh dudng tron ¢ ciing ban kinh, bién tam giac thanh tam giac bang né.
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Chu y:
Phép quay bién ba diém thang hang thanh ba diém thing hang va khong lam thay ddi thi ty.
Nhin xét: Goi a 1a goc ciia phép quay bién duong thang d thanh duong thang d':

Qo (d)=d" = Géc (d.d')=a néu OSaS%;géc (d.d")=m-a néu %<a<ﬂ,

3. Biéu thirc toa dd

. x'=xcos@—ysin
+) Khi tim quay tring véi goc toadd O thi O, , (M(x;y)) =M'(x';))= {y' =xsinZ+;cosZ'

Chu y:
¢=90°:>{x,,:_y ¢=—90°:>{x’,:y ¢=180°:>{x,_
y =X y ==X y

DANG 1. CAC BAI TOAN KHAI THAC PINH NGHIA VA TINH CHAT PHEP QUAY

Cau 1: Cho hinh chit nhat 4ABCD cé tam O. Hoi ¢6 bao nhiéu phép quay tam O, goc quay «,

0 <@ <27, bién hinh chi nhat thanh chinh n6?

Cau 2: Cho tam giac déu ABC c6 tam O. Phép quay tim O, gbc quay ¢ bién tam gic déu thanh

chinh no6 thi goc quay ¢ 1a géc nao?

Cau 3: Chon 12 gio 1am mdc, khi kim gid chi mot gio dung thi kim phut da quay duge mot goc bao

nhiéu d6?

Cau 4: Cho hinh vuong ABCD tim O, M la trung diém ciia AB, N la trung diém ctia OA . Tim anh

cta tam gidc AMN qua phép quay tam O goc quay 90°?

Cau 5: Cho hinh vuong ABCD c6 canh V2 va ¢6 cac dinh v& theo chiéu duong. Cac duong chéo cit

nhau tai /. Trén canh BC lay BJ =1. Xac dinh phép bién do6i AI thanh BJ biét O 1a tam quay.

DANG 2. XAC PINH ANH MOT PIEM HOAC MOT HINH QUA PHEP QUAY (CO TQA PO)
Cau 6: Trong mit phang toa dd Oxy , Qua phép quay tdim O, goc quay 90° bién diém M (—3;5) thanh
diém nao.

Cau 7: Trong mit phang toa d6 Oxy, cho diém M (l; 1). Tim anh ctia diém M qua phép quay tim

0(0;0) , goc quay 45°.
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Cau 8: Trong mit phing toa dd Oxy, cho dudng thing d c6 phuong trinh 5x—3y+15-0 . Tim anh

d’ cua d qua phép quay Q(O o) v6i O 1a gbc toa do.
Cau 9: Trong mit phing toa d6 Oxy, viét phuong trinh dudng tron (C ’) la anh cua dudng tron (C ) co

i

BAI TAP TRAC NGHIEM

phuong trinh (C) x> +y*—2x+4y—4=0 quaphép quay Q(
o,

Céau 1. Khang dinh nao sau ddy ding?
A.Néu OM =OM' thi M' 1a anh cia M qua phép quay tdm O goc quay %

B.Néu OM =-OM' thi M’ la anhcia M qua phép quay tam O goc quay 7.

C. Phép quay 1a phép dbi xtmg tam.

D. Phép ddi xtng tdm khong phai 1a mot phép quay.

Cau 2. Trong cac ménh dé sau ménh dé nao dung?

A. C6 mét phép tinh tién theo vecto khac vecto- khong bién moi diém thanh chinh né.
B. C6 mot phép ddi ximg truc bién moi diém thanh chinh né.

C. C6 mot phép dbi xtmg tAm bién moi diém thanh chinh né.

D. C6 mot phép quay bién moi diém thanh chinh no.

Céu 3. Phép quay Q,,, V6i @ # %+k27r,k €7 bién diém A thanh M . Khi do:

(I): O cachdéu 4 va M .

(II): O thugc duong tron duong kinh AM .

(II1): O nam trén cung chira géc @ dung trén doan AM .

Trong cac cau trén cau dung la:

A. Ca ba cau. B. chi (I) va (II). C. chi (D). D. chi (I) va (III).

Cau 4. Trong mat phéng toa do Oxy cho diém A(3;O) . Tim toa d0 diém A’ 13 anh cua diém A qua
. A , T
phép quay tam O(O; O) goc quay BY :

A. A'(0;-3). B. 4'(0;3). C. 4'(-3;0). D. 4'(243;243).
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Cau 5. Trong mit phing Oxy , anh cta diém M (—6;1) qua phép quay Q(O’goo) la:

A. M'(1;6) . B. M'(~1;-6). C. M'(-6-1).  D. M'(61).
Cau 6. Trong mit phang toa dd Oxy, cho phép quay tim O bién diém A(l; O) thanh diém A'(O; 1).
Khi d6 né bién diém M (1;—1) thanh diém:
A M'(-1;-1). B. M'(1;1). C. M'(-1;1). D. M'(1;0).
Cau 7. Trong mit phang Oxy, tao anh cta diém M '(—6;1) qua phép quay Q(O, 90°) la:
A. M(1:-6). B. M (1;6). C. M(=6;-1). D. M (6:1).
Cau 8. Trong mit phiang Oxy, cho diém M (1;1). Hoi cac diém sau diém nao 1a anh cia M qua phép
quay tdm O, goc 45°7?
A. M'(-1;1). B. M'(1;0). C. M'(¥2;0). D. M'(0:4/2).
Cau 9. Trong mit phang toa @ Oxy, cho dudng thang d : 3x — y +2 = 0. Viét phuong trinh dudng
thing d' 1a anh ciia d qua phép quay tim O goc quay —90°.
A. d :x+3y+2=0. B.d :x+3y-2=0. C.d":3x—-y-6=0. D.d":x-3y-2=0.
Cau 10. Trong miat phang Oxy, cho duong thang A: x—y+2=0. Hay viét phuong trinh duong thang
d 1a anh cta duong thing A qua phép quay tdm O, goc quay 90°.
A.d: x+y+2=0. B.d: x-y+2=0. C.d: x+y-2=0. D.d: x+y+4=0.
Cau 11. Cho hinh vuéng tdam O. Xét phép quay Q c6 tdm quay O va géc quay ¢ . Vi gia tri nao sau
day cta @, phép quay Q bién hinh vudng thanh chinh n6?

T T
A, —. B. p=—. C.p=—. D. —.

6 4 4 4 3 2
Cau 12. Cho hinh chi nhét tAm O. Hoi c6 bao nhiéu phép quay tim O goc a véi 0< a <27, bién
hinh chir nhat trén thanh chinh n6?
A. 0. B. 2. C. 3. D. 4.
Cau 13. Cho tam giac déu 4BC, cac dinh theo thir thy nguroc chiéu quay kim dong ho . Hay xac dinh
goc quay cua phép quay tdm A bién diém B thanh diém C
A. p=30°. B. ¢p=90°. C. p=-120°. D. p=60°.
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Cau 14. Trong mit phang toa dd Oxy, cho phép quay tim O gbc quay 45°. Tim anh ciia dudng tron

(C):(x=1)" +y* =4,

A. (x—%]2+[y—£]2=4. B. (x+%]2+[y+£]2=4.

2 2

2 2
C. (x—gj +[y+g] =4. D. x2+y2+\/§x+\/§y—2=0.

Cau 15. Trong mit phang toa dd Oxy, cho duong tron (C ) :x> +y” +6x+5=0. Viét phuong trinh

)

A (C):x +(y-3) =4. B. (C'):(x-3)"+)" =4.

dudng tron (C ’) la anh cta duong tron (C ) qua Q(
o,

C. (C'):x*+(y+3) =4. D. (C'):(x+3) +y* =4.

Gido vién: Tran Lé Cuwong
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BOI DUONG NANG LU'C TOAN 11
LUQNG GIAC - PHFONG TRINH LUO'NG GIAC BAC NHAT V1 SIN VA COS
Tai liéu 16p hoc 11A1 - 18h - 21h15 - T8i thit ndm - 23/26 Nguyén Hong

L. KIEN THUC BO SUNG

1. Cong thirc cong cung

cos(a+b)=cosacosb—sinasinb cos(a—b)=cosacosb+sinasinb
sin(a+b)=sinacosb+cosasinb sin(a—b)=sinacosb—cosasinb

2. Cong thirc bién doi biéu thirc bac nhat T = acos x + bsin x

. . T . . T
Sin x +cos x = 2sm(x+zj SIn x —CcoSx = 2sm(x—zj

) V4 - T
cos x +sin x =+/2 cos x—z cosx —sinx =+/2 cos x+z

IL. PHUONG TRINH BAC NHAT POI VO HAI AN SIN, COS
1. Phwong phap

* Phuong trinh ¢6 dang asinu +bcosu =c¢(1).

+ Piéu kién c6 nghiém: a® +b* > ¢?.

+ Piéu kién vo nghiém: a® +b* < ¢?

+ Chia déu 2 vé phuong trinh (1) cho va’ +b* :

) esin(u+a)=

c c
———— hoac cos(u —a) = ——=——== = Phuong trinh co ban.
NVa® + b’ Ja* +b?

Bai 1: Giai cac phuong trinh sau:

b) sinx—cosx=+/2 a) sinx+cosx—1=0

c) V3sinx+cosx=2 d) sin2x —~/3 cos2x+2 =0
Bai 2: Giai cac phuong trinh sau:

a) cos3x+sin3x=-1 b) 3sinx+4cosx=5

d) sin2x+sin2x=% ¢) 5sin2x—6¢cos’ x =13
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Bai 3: Gidi cac phuong trinh sau:

a) sin x =+/2 cos 5x—cos x b) sin 5x ++/3 cos 5x = 2sin 7x
X xY
c) cos7x—sin5x=\/§(cos5x—sin7x) d) (sin5+cosgj ++/3cosx=2

Bai 4. Giai cac phuong trinh:

a) cos 2x +~/3 sin2x +~/3 sinx —cosx = 4

b) cos 2x +~/3 sin 2x ++/3 sin x —cos x = 2

Bai 5: Tim m dé phuong trinh ¢6 nghiém:

a) (m+3)sinx+(2m—-4)cosx=m+5

b) 2m—1)sin3x+mcos3x=3m—1

¢) (2sin x —cos x)* = m(cos 2x +sin 2x)c0

Bai 6: Tim gia tri 16m nhét, gia tri nho nhét cia cac ham sd sau:
b) y=3sinx—4cosx+1

a) y=sinx++/3cosx+2

‘s ey, T A YA T sinx+2cosx+1
Bai 7: Tim gia tri 16n nhat, gia tri nho nhat cia ham so sau: y =

sinx+cosx+2

Gido vién: Nguyén Thanh Long
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