Vinastudy - Trwdng hoc Todn truc tuyén lién cidp danh cho hoc sinh trén toan qudc
Chuyén boi dudng Toan tir 16p 4 dén 16p 12

BOI DUONG NANG LUC TOAN 11
XAC SUAT CUA BIEN CO
Tai liéu 16p hoc 11A1 - 18h - 21h15 - T6i thi ndm - 23/26 Nguyén Hong

Ho va tén............ Ngay hoc:

1. Phép thir va bién co

a. Phép thir ngiu nhién (goi tat 1a phép thir) 1 phép thir ma ta khong doan trude duoc két qua ciia no,
mic du da biét tap hop tit ca cac két qua c6 thé ¢ cua phép thir do.

b. Khong gian miu: Tap hop cac két qua co thé xay ra ciia mot phép thir dugc goi 1a khong gian miu
cua phép thir d6 va ky hiéula Q.

¢. Bién c6: 1a mot tap con cua khong gian mau.

+) Tap & duoc goi 1a bién b khong thé (goi tat 1a bién cd khong).

+) Tap Q duoc goi 14 bién ¢b chic chin.

d. Phép toan trén cac bién co.

* Bien co doi: Tap Q\ 4 dugc goi la bién co ddi ctia biencd A, kihiéula 4.

A A

Q
* Giasit 4 va B la hai bién ¢6 lién quan dén mot phép thir. Ta c6:
+) Tap AU B dugc goi 1a hop cua cac bién cé 4 va B.
+) Tap AN B duogc goi la giao ciia cac bién cd 4 va B.
+)Néu ANB =0 thitandéi 4 va B xung khic.

e. Bang doc ngon ngir bien co.

Ki hiéu Ngon ngir bién cd
AeQ A 1a bién b
A= A 1a bién co khong
A=Q A 12 bién c6 chic chan

C=AUB | C labiéncd “A4 hoic B”
C=ANnB | Clabiéncdb“A4 va B”
ANB=Q | A va B xung khic

B=4A A va B d6i nhau
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2. Xac suat cua bién co.

a. Pinh nghia: Gia st 4 14 bién ¢ lién quan dén mot phép thir véi khong gian mau Q chi cé mot sb

. 5 . . n(4
hitu han két qua dong kha nang xuat hi¢n. Ta goi ti s0 n( )

Q)

la xac suat cua bién ¢c0 A4 , ki hiéu la

P(A). Ta co:

b. Tinh chit cia xAc suit.

Pinh li:

+) P(D)=0, P(Q)=1.

+) 0< P(A)<1, v6i moi biéncd 4.

+)Néu 4 va B xung khic, thi P(4UB)=P(A4)+P(B) (cong thirc cfng xdc suit).

Hé qua: Vi moi bién cb A, ta c6: P(Z) =1-P(4).

¢. Céc bién ¢ ddc 1ap, cong thirc nhan xdc suat.

A va B la hai bién c6 doc 1ap khi va chi khi P(4.B)=P(4).P(B) (cong thirc nhan x4c suit).
DANG 1: TINH XAC SUAT BANG PHUONG PHAP LIET KE

Cau 1: Gieo ngiu nhién mot dong tién can ddi va dong chat hai 1an. Tinh x4c suat cta bién ¢d 4 : “Mat

sdp xuat hién hai lan”.

Cau 2: Gieo ngiu nhién mdt con suc sic can d6i va dong chat. Tinh xac sudt ctia bién c6 4 : “Xuat hién

mit ¢ sb chdm chia hét cho 37.

Cau 3: Xét phép thir 1a gieo mot con xtic sic can dbi va dong chat hai 1an. Goi N 1 bién c¢6 “lan dau

xuat hién mat 5 chdm”. Tinh xé4c suét ciia bién cé N .

Cau 4: Gieo 3 déng xu cung mot luc. Goi 4 1a bién ¢d “co it nhat mot déng xu xuat hién mat ngua”.

Tinh xéc suat ctia bién cd 4.

Cau 5: Ban Quén gieo mot dong xu can dbi va dong chét hai lan. Tinh xac suat cta bién ¢d A : “Mit

sép xuét hién it nhat mot 1an”.

Cau 6: Gieo ba con xtic xdc can ddi va dong chét. Tinh xac suit dé sb chAm xudt hién trén ba con stic

sic d6 bang nhau.

Cau 7: Gieo hai con xuc xic can dbi va dong chat. Tinh xac suat dé hiéu sé chdm xuét hién trén hai con

stic sic d6 bang 2.

Cau 8: Gieo ngiu nhién 2 con xtc sic can dbi dong chat. Tim xac sudt ctia bién cb: « Hiéu sé chim

xudt hién trén 2 con xtc sac bang 1”.
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Cau 9: Ban Quén gieo mot con siic sic can ddi va dong chét hai lan. Tinh xéc suat cta bién cd A:
“Tong s6 cham & hai lan gieo 1a mot s6 chia hét cho 5.

Cau 10: Gieo mot con xtic xic can ddi dong chat 3 lan. Tinh xac sudt dé tong s6 chim xuét hién ¢ hai
lan gieo dau bang s6 chdm xuat hién ¢ lan gieo tht ba.

Céu 11: Goi T 1a phép thir “Gieo hai con stic sic”. Goi A 13 bién cb “Tong s6 chim trén cic mit xuét
hién ciia hai con suc sic bang 8”. Hay tinh P(4).

Cau 12: Gieo mét con stc sic can ddi va déng chat. Gia st stuc sic xuét hién mat » chdm. Xac suat dé
phuong trinh x* +2bx+4 =0 c6 nghiém.

Cau 13: Léy ngﬁu nhién mat thé tor mdt hop chira 20 thé duge danh sb tir 1 dén 20 . Tinh x4c suét dé
thé duogc 1ay ghi sb chan.

Cau 14: Lay ngiu nhién mot thé tir mot hop chira 20 thé duge danh s6 tir 1 dén 20 . Tinh xac suat dé
thé duoc lay ghi sb chia hét cho 3.

Cau 15: Mot hop chira 20 thé dugce danh so tir 1 dén 20 .Lay ngdu nhién 1 thé tir hop d6. Tinh xac suét

thé lay dugc ghi s6 chia hét cho ca 2 va 3.

DANG 2: TINH XAC SUAT BANG PHUONG PHAP PANH THU TU
Cau 16: Bon ban nam va bdn ban nit duoc xép ngdi ngau nhién vao 8 cai ghé xép thanh hang ngang.
Tinh x4c suat sao cho nam nit ngdi xen k& nhau.
Cau 17: Mot nhom hoc sinh gém 5 nam va 5 ban nir duoc xép thanh mot hang doc. Tinh xac sut dé 5
ban nit dting canh nhau.
Céau 18: Sau nam sinh va bdn nif sinh dugc xép vao hai diy, mdi ddy gébm 5 ghé dbi dién nhau. Tinh xac
suét sao cho cac ban nam ngdi dbi dién nhau.
Cau 19: Mot ban dai co 2 diy ghé ddi dién nhau, mdi diy gdm co6 6 ghé. Nguoi ta mudn xép chd ngdi
cho 6 hoc sinh trudng A4 va 6 hoc sinh truong B vao ban néi trén. Tinh xac sut dé cua bién cd: “bat ki
2 hoc sinh nao ngdi d6i dién nhau thi khac trudng nhau”.
Céu 20: C6 9 tam thé dénh s6 tir 1 ¢én 9. Chon ngiu nhién ra 2 tAm thé. Tinh xéc suat dé tich cua 2 s6
trén 2 tim thé 1a mot s6 chan.
Cau 21: C6 3 bi thu giéng nhau 1an luot dugc danh sb thir ty tir 1 dén 3 va 3 con tem gidng nhau lan
lugt danh s6 thir tu tir 1 &én 3. Dan 3 con tem d6 vao 3 bi thu sao cho bi thu nao cling c6 tem. Tinh
xac suat dé mdi bi thu déu co sd thir tir gidng véi s6 thir tw con tem dé dan vao né.
Céu 22: Cho tap hop 4={2;3;4;5;6;7; 8}. Goi S 1a tAp hop cdc so ty nhién c6 4 chit s doi mot
khac nhau dugc 14p thanh tir cac chir sb cua tap 4. Chon ngﬁu nhién mot sé tir S, tinh x4c suat dé sb

dugc chon c6 ding hai chir so 18.
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DANG 3: TINH XAC SUAT BANG CAC PHUONG PHAP KHAC

Cau 23: Mot 16p hoc 40 hoc sinh g6m ¢6 15 hoc sinh nam gidi Toan va 8 hoc sinh nir gioi Van. Chon
ngﬁu nhién mot hoc sinh. Tinh xé4c sut dé chon dugc mot nam sinh gi6i Toan hodc mot nit sinh gioi
Van.

Céu 24: Mot hop ¢6 5 qua cau xanh va 4 qua cau do. Lay ngau nhién tir hop ra 2 qua cau. Tinh xac sudt
dé 2 qua cau lay ra c6 cling mau.

Cau 25: Mot 16p hoc ¢6 30 hoc sinh, trong d6 ¢6 8 hoc sinh gidi, 15 hoc sinh kha va 7 hoc sinh trung
binh. Goi ngiu nhién 3 hoc sinh 1én bang giai bai tap. Tinh x4c suat dé co it nhat 1 hoc sinh gioi.

Cau 26: Trong mot 16p hoc gém 15 hoc sinh nam va 10 hoc sinh nit. Gido vién goi ngéu nhién 4 hoc
sinh lén giai bai tap. Tinh xac sudt dé 4 hoc sinh duoc g0i do c6 cad nam va nil.

Céu 27: Mot hop c6 10 qué cau xanh, 5 qua cau do. Liy ngdu nhién 5 qua tir hop d6. Tinh xac sudt dé
dugc 5 qua co du hai mau.

Cau 28: Mot hop dung 15 vién bi khac nhau, trong @6 ¢ 7 vién bi xanh va 8 vién bi dé. Ldy ngiu
nhién 3 vién bi ra khoi hop. Tinh xéac suat dé trong 3 vién bi Iy ra c6 it nhat 1 vién bi mau do.

Ciau 29: Trong kho dén trang tri c6 5 bong dén loai I va 7 bong dén loai II, cic bong dén khac nhau vé
mau sdc va hinh dang. Liy ra 5 bong deén bat ki. Tinh x4c sudt dé 5 bong dén 1dy ra c6 du hai loai va sb
bong dén loai I nhiéu hon s6 bong dén loai I1.

Cau 30: Mot t6 c6 7 nam va 3 nit. Chon ngau nhién 2 nguoi. Tinh xac sudt sao cho trong 2 ngudi
duoc chon c6 it nhat 1 nit.

Céu 31: Rat ngéu nhién 3 vién bi tir mot hop 10 bi gdm 6 bi d6 va 4 bi trang. Tinh xac suat dé 3 bi rat
ra cung mau.

Céu 32: Xac suat ban tring myc tiéu ciia mot van dong vién khi ban mot vién dan 1a 0,6 . Nguoi d6 bin
hai vién dan mot cach doc 1ap. Tinh xac suit dé mot vién dan bin tring muc tiéu va mot vién dan bén
truot muc tiéu.

Céu 33: Hai nguoi ciing ban vao mot muc tidu. Xac suat dé ban trang cla ting nguoi 1a 0,8 va 0,9.
Tinh x4c suat dé c6 mot ngudi bin tring myc tiéu.

Cau 34: Baxathu 4,, 4,, A4, doc lap véi nhau cung nd sung bén vao muc tiéu. Biét xac suat ban trang
muc tiéu cua 4,, 4,, 4, twongingla 0,7; 0,6 va 0,5. Tinh xac suit dé co it nhat mot xa thi bin
tring.

Ciau 35: C6 hai hop cung dung cac qua cau. Hop thir nhat c6 7 qua cdu do va 5 qua cau xanh. Hop thi
hai c6 6 qua cau d6 va 4 qua cau xanh. Tir mdi hop 1ay ngdu nhién ra mot qua cau. Tinh x4c suat dé

hai qué cau lay ra cung mau dé.
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Céu 36: Mot chiéc hop dung 10 qua bong trong d6 co 4 qua mau d6 va 6 qua mau xanh. Bdc lién tiép
hai qua bong trong hdp ra . Tinh xac suat dé 1an mot boc duoc qua mau d6 va lan hai boc dugc qua mau
xanh.

Cau 37: Mot nguoi bo ngau nhién 4 14 thu vao 4 bi thu di dugc ghi sin dia chi can giri. Tinh xac suit dé
c6 it nhat 1 14 thu bo ding phong bi ciia no.

Céu 38: Mot nhém c6 4 hoc sinh nam va 3 hoc sinh nir. Nhém mudn xép theo hang ngang dé chup anh
ki niém. Tinh xé4c sudt dé khong c6 ban nam nao dimg ké nhau.

Cau 39: Mot nhém ¢d 3 hoc sinh nam va 3 hoc sinh nit. Nhém mudn xép theo hang ngang dé chup anh
ki niém. Tinh xéc suat dé khong c6 ban nam nao dimg ké nhau.

CAu 40: T cac sb 1:2;3:4;5;67 1ap cac s6 tu nhién c6 4 chit sd khac nhau. Chon ngau nhién ra 1 $6.
Tinh x4c suat dé s6 dugc chon c6 chir sb ding sau 16n hon chit s6 dimg trude (tinh tir trai sang phai).
Cau 41: Xét tap hop A gdm tit ca cac s6 tw nhién c6 5 chir sb khic nhau. Chon ngau nhién 1 s6 tir A.
Tinh x4c suat dé s6 dugc chon c6 chir sb ding sau 16n hon chit s6 dimg trude (tinh tir trai sang phai).
Cau 42: Goi S 1a tap hop tit ca cac s tw nhién c¢6 7 chit s6 khac nhau ting d6i mét. Liy ngu nhién
mot s tir tap S. Tinh xac suat dé chon duoc so trong d6 chit s 2 dimg lién gitta chir s6 1 va 3.

Céu 43: Goi S 1 tap hop tat ca cac s6 twnhién c6 3 chir s dugc lap tir thp X ={0;1;,2;3;4;5;6;7} . Lay
ngiu nhién mot s6 tir tap S . Tinh xac suat dé lay dugc s6 ma trong d6 chir sé ding sau luén 16n hon
chir sb dimg trude.

Céu 44: T cac chir s6 1,2,3,4,5,6,7,8,9 Goi S 1a tap hop cac s6 tw nhién c6 ba chit s6 ddi mot khac
nhau. Chon ngﬁu nhién mot s6 tir S tinh x4c suat dé sb chon duoc 1a mot s6 chia hét cho 5.

Giao vién: Tran Lé Cuwong
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BOI DUONG NANG LUC TOAN 11
PHU'ONG PHAP QUY NAP TOAN HOC
Tai liéu 16p hoc 11A1 - 18h - 21h15 - T6i thi ndm - 23/26 Nguyén Hong

Ho va tén............ Ngay hoc:

Ly thuyét. Phwong phap quy nap toan hoc

Pé chirmg minh nhitng ménh dé lién quan dén sb tw nhién n e N* 1 ding voi moi # ma khong thé thir
tryc tiép thi c6 thé 1am nhu sau:

Bude 1. Kiém tra ring ménh dé dung voi n=1.

Budic 2. Gia thiét ménh dé ding véi mot s6 tu nhién bat ki n =k >1 (goi la gia thiét quy nap), ching
minh ring no ciing dang voi n =k +1.

D6 1a phuong phap quy nap toan hoc, hay con goi tit 1a phuong phap quy nap.

Mot cach don gian, ta c6 thé hinh dung nhu sau: Ménh dé di ding khi 7 =1 nén theo két qua & budc 2,
n6 ciing dang véi n=1+1=2. Vino ding véi n =2 nén lai theo két qua & budc 2, no ding véi
n=2+1=3,... Bang cach 4y, ta c6 thé khang dinh rang ménh dé ding v&i moi sb tw nhién n e N,

2. Chii y: Néu phai chirng minh ménh dé 1a dang véi moi s6 tu nhién n> p (p 1a mét s6 ty nhién) thi:
Buwoce 1, ta phai kiém tra ménh dé dung véi n = p;

Budérc 2, gia thiét ménh dé ding véi s6 tu nhién bat ki n =k > p va phai chimg minh rang no ciing dung
voi n=k+1.

Dang: Ung dung phwong phap quy nap dé chirng minh ding thirc, bat ding thirc, tinh chia hét,
hinh hgc

A. Phuwong phap giai

Gia st can chimg minh dang thic P(n) = Q(n) (hodc P(n) > Q(n)) dang v6i Vn>n,, n, €N ta thuc
hién cac budc sau:

Buéc 1: Tinh P(n,), O(n,) r6i chimg minh P(n,) = O(n,)

Budre 2: Gid su P(k)=Q(k); keN,k>ng, ta can chimg minh

Plk+1)=0(k+1).

B. Bai tip tu luian

A s 1 y. . A .« A A , n I’l+1
Cau 1: Chung minh v6i moi sO ty nhién n>1taludn cé: 1+2+3+...+n :Q

Cau 2: Chung minh vdi moi s6 tw nhién n>1 ta lubn c6: 1+3+5+...+2n—1=n’
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Cau 3: Chung minh rang v6i moi so tu nhién 7 > 1, ta ludn co6

2 _ n(n+1)(2n+1)

a P+ +.+(m—1)"+n .

1 2 n 3 2n+3
b. —+—+. . +—=——
33 3" 4 43

Cau 4: Cho 7 13 sb tu nhién duong. Chirng minh rang: a,=16"-15n-1:225

Céu 5: Cho n 14 s6 ty nhién duong. Ching minh ring: B, =(n+1)(n+2)(n+3)....(3n)33"

C. Bai tip tric nghiém

Cau 6: Mot hoc sinh ching minh ménh d& "8” +1 chia hét cho 7, Vne N™" (*) nhu sau:

- Gia str (*) dung véi n=Fk, tic 1a 8* +1 chia hét cho 7.

-Taco: 8" +1= 8(8" + 1) —7, két hop véi gia thiét 8" +1 chia hét cho 7 nén suy ra dugc 8" +1 chia
hét cho 7. V4y dang thirc (*) ding véi moi ne N’

Khang dinh nao sau day 1a dung?

A. Hoc sinh trén chirng minh dung.

B. Hoc sinh ching minh sai vi khong c6 gia thiét qui nap.
C. Hoc sinh chtrng minh sai vi khong dung gia thiét qui nap.

D. Hoc sinh khéng kiém tra budc 1 (budc co so) ciia phuong phap qui nap.

v6i ne N'. Ménh dé& nao sau ddy dung?

Cau 7: Cho S, =L+L+L+...+
1.2 2.3 3.4 n.(n+1)

n—1 n C. S - n+l' D. S =n+2_
n+2 n+3

n n

no ) n+l

Chu 8: Cho P, :(1-%)(1—%)..{1—%} véi n>2 va neN. Ménh dé ndo sau ddy dung?
2 3 n

_n+l n—1 _n+l _n+l

A. P= . B. P=——. C.P . D. P= .
n+2 2n n 2n

. . * ~ 4 hY ~ \ .
Cau 9: Voimoi ne N , h¢ thic nao sau day la sai?

A 1+2+...+n= n(n+1)

B. 1+3+5+...+(2n-1)=n".

n(n+1)(2n+1)
6

C.P+2°+..+n* =

2n(n+1)(2n+1)_

D. 22+42+62+---+(2n)2= <
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Cau 10: Xét hai ménh dé sau:
I) Véimoi neN", sb n’ +3n> +5n chia hét cho 3.

1) Véi moi neN', tacod —— ! 113
n+l n+2 2n 24

Ménh dé nao dung?
A. Chi L. B. Chi IL

+ot+t—>—.

C. Khong co. D.Calvall

Cau 11: V6i n e N", hiy rat gon biéu thuc S =1.4+2.7+3.10+...+n(3n+1).

A. S=n(n+1). B. S=n(n+2).
C. S=n(n+1). D. S=2n(n+1).

Cau12: Vi neN ,dit T =12 +2>+3’+..+(2n)’va M, =2>+42+6” +...+(2n)". Ménh d& nao duéi

day la dung?
T, 4n+l g L _4n+l
"M, 2n+2° "M, 2n+1

C. T :8n+1‘ D. T :2n+1.
M n+l1 M n+l1

n n

Gido vién: Nguyén Thanh Long
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