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Họ và tên: .........................................................................Ngày học: ........................................................ 

Câu 13.
1 1 1 1

21 22 23 80
A     . Chứng minh 1 A 2   

Câu 14. Chứng minh 
1 1 1 1 1

B=
101 102 149 150 3

    . 

Câu 15. a) So sánh 
1 1 1

...
2 3 17

A      với số 3. 

b) So sánh A với 
2020 2021 2022

2021 2022 2020
B     

c) Chứng minh A không là số tự nhiên. 

Câu 17. c) Chứng minh 
2021

1 1 1
1 .... 2021

2 3 2 1
B      


. 

Câu 18. Cho 
100

1 1 1
M 1

2 3 2 1
   


. Chứng minh rằng: 50 100M   

Câu 19. So sánh 
2059 2058 2 1

...
1 2 2058 2059

A       với 10000  

Câu 20. Giả sử có  2023 số nguyên dương 1 2 2023, ,...,a a a  thỏa mãn 
1 2 2023

1 1 1
... 11

a a a
    . 

Chứng minh trong các số đã cho có ít nhất hai số bằng nhau. 

3. BĐT phân số với các biến bình đẳng 

Câu 1. Cho a,b,c là các số dương. Chứng minh 
b c a

A
a b b c c a

  
  

 không là số nguyên. 

Câu 2. Cho a,b,c,d là các số dương. Chứng minh  

b c d a
A

a b c b c d c d a d a b
   

       
 không là số nguyên. 

Câu 3. Cho a,b,c,d >0. Chứng minh 

a b b c c d d a
A

a b c b c d c d a d a b

   
   

       
 không là số nguyên. 

Câu 4. Tìm các số tự nhiên khác nhau a, b, c sao cho tổng các nghịch đảo của chúng bằng 1. 

Câu 5. Cho 0 1a b c     và a b c  . 

a) Chứng minh 1a b ab    

b) Chứng minh 2
1 1 1

a b c

bc ac ab
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Họ và tên: .........................................................................Ngày học: ........................................................ 

Câu 1. Chứng minh rằng với *n  ta có đẳng thức: 
21.4 2.7 3.10 ... (3 1) ( 1)n n n n       . 

Câu 2. Chứng minh rằng với *n  ta có đẳng thức: 3 3 3 3 2( 1)
1 2 3 ... ( )

2

n n
n


     . 

Câu 3. Chứng minh rằng: 4 6 8n n  chia hết cho 9 với mọi *n . 

Câu 4. Chứng minh rằng  1 2 111 12n n

nB     chia hết cho 133 với mọi *n . 

Câu 5. Chứng minh rằng: 3 33 26 27n n    chia hết cho 169 với mọi n . 

Câu 6. Chứng minh rằng: 2 33 40 27n n   chia hết cho 64 với mọi n . 

Câu 7. Chứng minh rằng với mọi số tự nhiên n thì  

a. 
5 4 3 12 .3 5 37n n n   

b. 
2 2 17 8 57n n   

Câu 8. Chứng minh rằng với mọi số tự nhiên n > 6 thì 3 !n n  

Câu 9. Chứng minh rằng với mọi số tự nhiên n khác 0 luôn tồn tại một số gồm n chữ số trong đó chỉ chứa 

chữ số 1 và 2 chia hết cho 2n 

Câu 10. Chứng minh rằng với mọi số tự nhiên 2n   thì 3 3 1n n   

Câu 11. Chứng minh rằng với mọi số tự nhiên 3n   thì 23 4 5n n n    

Câu 12. Chứng minh rằng với mọi số tự nhiên n > 2 bất đẳng thức sau đúng: 2 2 1n n   

Câu 13. Chứng minh với 1 2 1 2, ,... 0 : ... 1n nx x x x x x   thì 1 2 ... nx x x n     
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