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Vi du 8. Trong mét giai bong da c6 12 d6i tham dy, thi dau vong tron mot luot(hai doi bat ki thi dau voi
nhau ding moét tran).

a) Ching minh réng sau bon vong déu(méi doi thi ddu dang 4 tran) ludn tim dugc ba ddi d6i mot
chua thi ddu véi nhau.

b) Khang dinh con dang khong néu mdi doi thi ddu ding 5 tran.
Vi du 9. Cho X 1a mét tap hop gdm 700 sé nguyén duong d6i mot khac nhau, mdi sé khong 16n hon 2006.
Chung minh ring trong tap hop X ludn tim dugc hai phén tr x, y sao cho x — y thudc tap hop E = {3; 6; 9}
Vi du 10. Cho nim sé nguyén duong d6i mot phan biét sao cho mdi sb trong chung khong c6 ude sd
nguyén t6 nao khac 2 va 3. Ching minh rang trong niam sd d6 ton tai hai s6 ma tich ctia chiing 1a mot sb
chinh phuong.
Vi du 11. Cho luéi 6 vudng kich thudec 5x5. Nguoi ta dién vao mdi 6 cua ludi mot trong cac 6 1;0;—1.
Xét téng clia cac s6 duoc tinh theo timg cot, theo timg hang va theo timg dudng chéo. Chirg minh rang
trong tat ca cac tong do6 ludn ton tai hai tong c6 gid tri bang nhau.
Vi du 12. Cho n >3 s nguyén duong a;;a5;a3;...;a, d6i mot khac nhau. Tim gia tri 16n nhit cta n sao
cho tong cuia ba sd bat ky trong n s6 d6 ludn 1a mot sé nguyén to.
Vi du 13. Méi dinh cta hinh 1ap phuong duoc dién mot trong cac s6 1;2;3:4;5:6:7;8. Hai dinh khac nhau
dién hai s6 khac nhau. Nguoi ta tinh tong hai s6 & hai dinh ké nhau. Chimg minh rang trong céc tong tinh
dugc c6 it nhat hai tong bang nhau.

Vi du 14. Cho tap hop X = {l;\/a;\/g;...;\/2024} . Chimg minh rang trong 90 s6 khac nhau bat ky dugc
liy ra tir tap X ludn ton tai hai s6 x va y sao cho |x - y| < %

Vi du 15. Cho A 14 tip hop gdm 6 phan tir bat ky ciia tap hop {O;l; 2;...;14} . Chting minh rang ton tai hai
tap hop con By, B, ctia tip hgp A(B,, B, khac nhau va khac rdng ) sao cho téng tat ca cac phan tir ctia tip
hop bang tong tit ca cic phan tir clia tap hop B,.

Vi du 16. Trong hinh vuéng canh bang 1 ta dat 51 diém phéan biét bat ki. Ching minh rang c6 it nhét 3
trong s6 51 diém d6 nam trong mot hinh tron ban kinh % :

Vi du 17. Trong hinh tron duong kinh bang 5 ¢6 10 diém. Ching minh rang ton tai it nhat hai diém ma

khoang cach giita ching bé hon hoic bang 2.
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Vi du 18. Trén mit phing cho 25 diém. Biét rang trong ba diém bat ki trong s6 d6 ludn ludn ton tai hai
diém cach nhau nho hon 1. Chirng minh rang ton tai hinh tron ban kinh 1 chira khong it hon 13 diém da
cho.

Vi du 19. Tim hinh vudng c6 kich thudc bé nhat, dé trong hinh vudng d6 c6 thé sip xép nam hinh tron
ban kinh bang 1 sao cho khong c6 hai hinh tron nao trong ching c6 diém chung.

Vi du 20. Chirng minh ring trong mot hinh tron ban kinh 1, khong thé chon dwoc qué 5 diém ma khoang
cach giita hai diém tiy ¥ trong chung déu 16n hon 1.

Vi du 21. Cho 1000 diém . M;,M,,..., Mg - trén mit phang. V& mot duong tron ban kinh bang 1 tiy y.
Chirng minh rang ton tai diém S trén dudng tron sao cho SM; +SM, +...+SM; e = 1000 .

Vi du 22. Cho chin duong thing ciing c6 tinh chét 1 mdi dudng thing chia hinh vudng thanh hai tir gidc
c6 ti sb dién tich bang % . Chting minh rang c6 it nhit ba duong thing trong s6 d6 cung di qua mot diém.

Vi du 23. Gia st mdi diém trong mat phang duoc to bang mot trong 2 mau den va trang. Ching minh ton
tai m&t hinh chit nhat c6 cac dinh cung mau.

Vi du 24. Trong mit phing cho 6 diém, trong d6 khong c¢6 ba diém nao thang hang. Mdi doan thing ndi
ting cap diém duoc t6 mau d6 hoic xanh. Chirng minh rang ton tai ba diém trong sb sau diém da cho, sao
cho chung 1a cac dinh cia mét tam gidc ma cac canh ctia n6é dugce t6 cung mot mau.

Vi du 25. Trén mit phiang cho 18 diém, sao cho khong c6 ba diém nao thang hang. Nbi timg cap diém voi
nhau va t6 mau cho moi doan thing thu dugec mét trong hai mau xanh va d6. Chimg minh ring ludn tim
dugc mot tir gidc ma cac dinh ciia né nam trong tap diém da cho sao cho canh va dudng chéo ciia né cing
mau.

Vi du 26. Cho 6 diém trong mit phing sao cho bét ki ba diém nao ciing 14 dinh ctia mot tam giac c6 cac
canh chiéu dai khac nhau. Chimng minh réng tdn tai mot canh la canh nhé nhit ciia mot tam giac vua la
canh 16n nhét cia mot tam giac khac.

Vi du 27. Chimg minh rang tir sdu s6 vo ti tily ¥ c¢6 thé chon ra dugc ba sd (ta goi ba s6 d6 13 a, b,c) sao
cho a+b,b+c,c+a ciing 1a s6 vo ti.

Vi du 28. Cho mdi diém trén mit phang duoc t6 bing mot trong hai mau xanh, d6. Chimg minh rang ton
tai mot tam giac ma ba dinh va trong tam cung mau.

Vi du 29. Cho tam giac nhon ABC c6 BAC = 60°, BC = 23 cm. Bén trong tam giac nay cho 13 diém
bat ky. Ching minh rang trong 13 diém 4y ludn tim dwoc 2 diém ma khoang cach gitra chung khong 16n
hon lcm.

Vi du 30. Cho 13 diém phan biét ndm trong hay trén canh ctia mot tam giac déu c6 canh bang 6¢cm. Chimg

minh ring ludn ton tai hai diém trong s6 13 diém da cho ma khoang cach giita chung khong vuot qua
V3em.

Gido vién: Thay Tran Tuan Viét
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Céu 1. Trén bang viét 23 s6 1 va 4 s6 (-1). Mbi lan ta x6a hai s6 va thay boi s6 1 néu x6a hai sé giéng
nhau va thay bdi s6 (-1) néu x6a hai s6 khac nhau. Hoi sau 26 1an x6a thi trén bang con lai s6 gi?

Ciu 2. Viét cic s6 1;2;3;...; 2023 1én bang. Mdi 1an choi ta xo04 2 s6 bat ky thay bai tich ciia ching. Hoi
sau 2022 1an choi thi con lai sé nao?

Cau 3. Cho céc $6 2,2,0,4,2,0,2,3 duoc viét trén 1 vong tron. Cu 2 sb canh nhau ta cong thém 1 vao hai
s6 d6. Hoi sau 1 s6 1an thyc hién thao tac trén cac sd trén vong tron c6 thé déu bang nhau dwoc khong?
Cau 4. Mot to giéiy bi cit nho thanh 6 méanh hodc 11 manh. Cac manh nhan duoc lai c6 thé chon dé cat
(thanh 6 manh hoac 11 méanh nhé hon) ... Ctr nhu vay ta co thé nhan duge 2023 manh cat khong ?

2 2022

! ; Sees . Mai 1 lan thuc hién cho phép xo6a di 2 sb a;b bat ky
20222022 2022

Ciu 5. Trén bang ghi cac sb

trén bang va thay bang a + b —2ab . Hoi sau 2021 1an thuc hién phép x6a thi s6 con lai trén bang 14 s6 nao?
Cau 6. Ghi cac s6 2';2%;...;229% 1én bang. Mdi lan ta x6a 1 s6 va thay boi tdng cac chit sb ctia no. Tiép
tuc 1am nhu vay véi cac s6 nhan duoc cho t6i khi tit ca cac sb déu o 1 chit s6. CMR cubi cung s6 cac s6
2 nhiéu hon s6 cac sd 1.

Cau 7. Trén bang ta viét 10 dau cong va 15 dAu trir tai cac vi tri bat ky. Ta thuc hién xo6a 2 diu bat ky
trong d6 va viét vao d6 1 déu cong néu xoa 2 dau gidng nhau va 1 déu trir néu xo6a 2 ddu khac nhau. Hoi
trén bang con lai ddu gi néu ta thyc hién thao tac trén 24 1an?

Ciau 8. Viét 1én bang cac s tu nhién tir 1 dén 4046, sau d6 mdi 1an chon ra 2 s bét ky a va b va viét lai
1 s6 bang a—b. Chirng minh rang s cubi ciing con lai trén bang 1a 1 s6 1¢.

Céu 9. (Thi thir vao 10 chuyén toan sw pham 2022) Loan ghi 1én bang mét sé thuc duong N . Sau do,
Loan thuc hién viéc x04 va ghi thém s, theo quy tic sau: Mdi lan xod mot sd tuy y dang c6 trén bang,
goilaa, roi ghi 1én bang hai s6 thuc duong b,c sao cho bc < 4a” . Sau 99 lin thuc hién xo4 va ghi thém
s6 nhu vdy, trén bang s& c6 dung 100 sé (khong nhat thiét phan biét). CMR trong 100 sé do, co it nhat
mot s6 khong 16n hon 100N .

Hd xét tong cac nghich dao.

Ciau 10. Trén bang cho 2014 sb ty nhién tir 1 dén 2014. Thyc hién lién tiép phép bién d6i sau: Mdi lan

R SR A La  As ALt A A ab . C A 1o
xoa di hai so bat ky a, b c6 trén bang roi viet thém so a+b Y vao bang. Khi trén bang chi con lai dung

mot sO thi dirng lai. Tim s6 con lai do.
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bang s6 ab—5ab. Hoi sau 2014 1an thyc hién phép bién doi trén bang con lai s6 nao?
1

V2

Cau 11.Trén bang viét cac sd . Mdi 1an bién dbi, x6a di hai s6 a, b bat ky va thay

Cau 12.Trén bang den viét ba 6 2 ;2; . Ta bat dau thyc hién tro choi nhu sau: Mi 1an choi ta xo4

. A A ay A A 1.2 ca oo1s s Ar AL s T . 4 . a+b | |a_b|
hai s0 nao do trong ba s0 trén bang, gia st 1a a va b roi viet vao 2 vi tri vira xo4 hai s0 moi 7 va 7
2 2

dong thoi giit nguyén s con lai. Nhu vay sau mdi 1an choi trén bang ludn c6 ba s6. CMR du ta ¢ choi

bao nhiéu lan di ching nira thi trén bang khong dong thoi co ba sd 1+ V2 ; 2 ;ﬁ.

Gio vién: Thiy Minh
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