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Họ và tên: ............................................................Ngày học: .....................................................................  

ĐẠI SỐ 

Câu 1. Cho a, b, x, y  là các số thực thỏa mãn 
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HD: 

Từ giả thiết, ta có: 

   

 

 

 

 

Suy ra:   

Áp dụng kết quả , ta có:  

 

 

Do đó:   

 22 24 4 4 2 2 42
.

x yx y x x y y

a b a b a b

  
  

 

   
4 4

4 2 2 42
x y

a b a b x x y y
a b

       4 4 4 4 4 2 2 42
b a

x x y y x x y y
a b

      

2 2
4 4 2 22

b a
x y x y

ab ab
  

 

2 4 2 4 2 2

22 2

2

0

b x a y abx y

bx ay

  

  

2 2bx ay 

 
2 2 2 2 1

 * .
x y x y

a b a b a b


  

 

 *

 

5 510 2

55

1 1x x

a a a b a b

           

 

5 510 2

55

1 1y y

b b a b a b

           

     

10 10

5 5 55 5

1 1 2
.

x y

a b a b a b a b
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Câu 2. Giải phương trình:   2 2x 1 5x 2x 3 5x 4x 5.       

HD: 

Điều kiện:  

Ta có:   

 

Đặt  

Khi đó phương trình trở thành:  

 

Với  

Với   

 (vô nghiệm)  

Vậy phương trình đã cho có 2 nghiệm   

Câu 3. Cho x, y, z, t  là các số thực không âm thay đổi thỏa mãn: 2 2 2 2x y z t 2023.     Tìm giá trị 

nhỏ nhất của biểu thức:  

x y z t
S .
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HD: 

Đặt  

Khi đó có  .  

Chỉ ra được:  
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Nhận xét:  ,  suy ra  Hay 
 

 

Áp dụng  bất đẳng thức Cauchy, ta có:  

 

Ngoài ra  

Suy ra  

Do  nên  suy ra  

 

Từ đó  

Dấu bằng xảy ra khi:   

 và các hoán vị  hay và các hoán vị. 

Vậy GTNN của  bằng . 
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HÌNH HỌC 

Câu 7. Chứng minh rằng trong mọi tam giác : 

b) 2 2d R= 2Rr  (Hệ thúc Euler) r, R  là bán kính đường tròn nội tiếp, ngoại tiếp tam giác và d  là 

khoảng cách giữa tâm đường tròn. 

HD: 

 

Câu 8. Cho hai đường tròn (O;R)  và (O; r)  tiếp xúc trong tại A(R r) . Tiếp tuyến tại M  của đường 

tròn (O; r)  cắt đường tròn (O;R)  tại B  và C . Chứng minh rằng AM  là tia phân giác của góc BAC . 

HD: 

 

 


