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Câu 5. Cho tam giác  vuông tại , biết . Lấy điểm  thuộc cạnh . Vẽ đường tròn 

 đường kính  cắt  tại ,  cắt  tại ,  cắt  tại ,  cắt  tại . 

1. Chứng minh tứ giác  nội tiếp. 

2. Chứng minh  và  cách đều ba cạnh của tam giác . 

3. Lấy  đối xứng với  qua , lấy điểm  đối xứng với  qua . Tìm vị trí của  để đường tròn 

ngoại tiếp tam giác  có bán kính nhỏ nhất.  

Lời giải 

 

1)  Tứ giác  có : 

 (do tam giác  vuông ở ) 

  (góc nội tiếp chắn nửa đường tròn ).  

Do đó  là tứ giác nội tiếp. 

2) Ta có nên  là tứ giác nội tiếp, suy ra . 

Mặt khác  là tứ giác nội tiếp, suy ra . 

Suy ra , nên , hay  là điểm chính giữa cung . 

Do đó . 
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Tam giác  vuông ở  và có  là đường cao. 

Theo hệ thức lượng trong tam giác vuông ta có . 

+ Ta chứng minh  là giao của các đường phân giác trong của tam giác . 

Vì  nội tiếp nên ; mà  nội tiếp nên . 

Suy ra , hay  là phân giác của góc . 

Vì  nội tiếp nên , mà  và  

Suy ra  hay  là phân giác trong góc . 

Vậy là giao điểm của các đường phân giác trong của tam giác , tức là  là tâm 

đường tròn nội tiếp tam giác  nên cách đều các cạnh của tam giác này. 

3) Từ giả thiết ta suy ra tam giác  cân ở  nên  và . 

Suy ra , hay  là tứ giác nội tiếp. 

Đường tròn ngoại tiếp tam giác  là đường tròn luôn đi qua hai điểm ,  cố định. 

Do đó, bán kính đường tròn ngoại tiếp tam giác  nhỏ nhất khi và chỉ khi  là đường 

kính. 

Khi đó . Suy ra . 

Câu 8. Cho parabol ( )P : 2y x   và đường thẳng ( )d : 1y x m    (với m  là tham số). 

Tìm tất cả các giá trị của tham số m  để đường thẳng ( )d  cắt parabol ( )P  tại hai điểm phân biệt có 

hoành độ 1 2,x x  thỏa mãn 2
1 1 2 22 0x x x x   . 

HD: 

Phương trình hoành độ giao điểm của ( )d  và ( )P  là: 

2 21 1 0x x m x x m          

Đường thẳng ( )d  cắt parabol ( )P  tại hai điểm phân biệt có hoành độ 1 2,x x

5
1 4.( 1) 0 5 4 0

4
m m m            

Theo Vi-ét ta có: 1 2 1 21;  1x x x x m      

2
1 1 2 2 1 1 2 2 1 2 1 22 0 ( ) 0 ( 1) 1 0x x x x x x x x x x x x m               

1 2( ) 1 0 1 1 0 0x x m m m             (thỏa mãn). 
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