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Câu 5. Tìm x nguyên dương để 3 24x 14x 9x 6    là số chính phương (23) 

(Đề thi HSG lớp 9 TP Bắc Giang năm 2017-2018) 

HD: 

Vì 3 24 14 9 6x x x    là số chính phương, nên ta có 3 2 24 14 9 6 kx x x     với Nk  

Ta có  3 2 24 14 9 6 ( 2) 4 6 3x x x x x x        nên ta có  2 2( 2) 4 6 3x x x k     

Đặt  22,4 6 3x x x d     với d N  

Ta có 2 ( 2)(4 2) 4 6 4x d x x d x x d        

Ta lại có    2 2 24 6 3 4 6 3 4 6 4 1 1x x d x x x x d d            

Vậy  22,4 6 3 1x x x     

mà  2 2( 2) 4 6 3x x x k     nên ta có 

x 2  và 
24 6 3x x   là số chính phương 

22x a    và 
2 24x 6 3x b    với a,b N . 

Vì 0x   nên ta có 2 2 2 2 2 24 4 12 9 (2 ) (2 3)x b x x x b x         

Vì b lė nên 2 2 2 2(2 1) 4 6 3 4 4 1 2b x x x x x x           

Với 2x   ta có 
3 2 24 14 9 6 100 10x x x      là số chính phương. 

Câu 6. Cho n là số nguyên dương thỏa mãn 212n 1  là số nguyên. CMR: 2 212n 1 2   là số chính 

phương. 

(Đề vào 10 Chuyên Bắc Ninh năm 2019 – 2020) 

Vì 
212 1n   là số lẻ nên để 212 1n   là số nguyên thì 2 212 1 2 1 ,n m m    . 

Suy ra, 
21 3mm n  . 

Vi ; 1 1m m   nên xảy ra hai trường hợp 
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Nếu 2 2; 1 3m v m u    thì 
2 23 1v u   hay 

2v  là số chính phương chia 3 dư 2. Điều này không xảy ra 

vì mọi số chính phương chia 3 dư là 0 hoặc 1 . Do đó chỉ xảy ra 2 23 ; 1m u m v   . 

Ta có 2 22 12 1 2 22 1 2 4 4 4n m m v         là số chính phương (điều phải chứng minh). 
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